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3 —Model11i di sottoteorie di XPT

Andrea Cantini

Ci occuperemo di raffinamenti di tipici problemi
di definibilita,raffinamenti che costituiscono
in certo senso un ponte tra le teorie degli In-

siemi,della Ricorsivitd e della Dimostrazione.

l.5e T & una féoria elementare degli insiemi,qx

e detto Ef-modello([l3])di T se;gx# A,per ogni
Z'l-enunciato A tale che TFA . LM(T,c‘;{ ) abbre-
via :"QX e 11 pin piccolo Zf—modello dai ",

Al Fine di motivare la definizione e il problema
della determinazione di 2 -modelli di teorie date,
supponiamo che V k= JzB ,dove B & Ag,priva di
parametri. E' noto allora (teoremi di Shoenfield,
Kripke,Platek,[1]) che:

l.1. esistono un ordinale % ,numerabile e z&é,

e un insieme be L«,tali che Lq,k B[b] .
Rafforziamo ora l'ipotesi V k A,sostituendola
con T |~ A : che cosa siamo in grado di dire in
pidt su & e b ?

2.Qui considggemo il problema per alcune sottoteo-
rie di XPI (c.f.r.(2] per 1a terminologia). Ciod
per due motivi: 1) l'interesse di KPI per la pra-
tica matematica risulta gia esaurito da quelle
sottoteorie in cui lo schema

TI :=Vx(Vye xA(y)—-}A(x)),-«-)VzA(z); & ristretto;
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2)allaluce di recenti tentativi di- estendere i
metodi di Kirby-Paris a teorie insiemistiche
((7),U8),191),hanno importahia teorie in cui
0CCcorTrono El—TI e 'ﬂiéTI ovvero TI ristretto

a formule Zl e TTl.Indichiamo con IND 10 schema
generale di induzione su W ,mentre Zjl—DC e 1o
schema delle scelte dipendenti per §7l—formu1e;

LC & 1'assioma "ogni insieme & numerabile(al piu)"
KEIO & la sottoteoria di XPI .che contiene,invece
di TI,i1 solo assioma di fondaz1one KPI e KPIO+

+ Z‘ -TT e KPI e KFI +IND+LC+ % ,~DC-

Osserva21one.KPIo+ El—DC F~W3—TI.
Teorema l. LM(KPIO+'Z'1—DC+IND+LC,€o )e
I1 seguente risultato riguarda un problema di {7}
Teorema 2. (i) LM(XPI ,$w0); |

/' o (dd) LM(KPI;,CPEOO).
Qui ¢xf & la consueta gerarchia di veblen[12].
Le dimostrazioni constano di due parti.Nella
prima si applica la Teoria della Ricorsivita,per
costruire modelli maneggevoli delle teorie.Nella
seconda si simulano mediante cal.coli infinitari
o sistemi di funzionali di tipo finito sugli
ordinali i modelli stessi,applicando poi tecniche
di normalizzazione ([11]).

Applicazioni(T,d come nel teorema 2).Si ottiene:

(i)ogni funzione ricorsiva suw-=dimostrabilmente

in T-& maggiorabile dalia funzione fq nella gerar-—
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chia veloce di Grzegorczyk;(ii) ogni funzione ricor-

siva ordinale-dimostrabilmente tale in T-& al pil’
of -ricorsiva([3] ).

Un problema.Sia (@ 1'asserto "per ogni relazione

ben fondata < ,c'é una funzione C tale che campo(< <
C donm(C) e cC(x)={c(y): y< x},per ogni x € dom(C).

Si trovi ¢ tale che LM(KPIi+ B, ).51 sa che

o2, .Congettura: /STy .Per 1'interesse di

KPI-+§ per la Teoria classica della Definﬁbiljté

c.f,r. [7],08].81 prova XFI +@ + 17 —TIF—A~9A ,per

ogni E&—enqplato A;per quest'ultima teoria S,si

congettura LM(S,fEO).

Conclusioni.L'indagine sui 3 -modei1i di teorie TD

S ¥PT ha dato origine ([6], [13])alla "Admissible

Proof Theory".A tutt'oggi si sa trattare la teoria
KPi,la quale costituisce=grosso modo-la teoria di
Ly,dove J - & il pidt piccolo ordinale 7w ricorsi-
vamente inaccessibile.
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