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DECIDIBILITA' E VALIDITA', IN PRESENZA DI OPERATO_
RI DI SCELTA, E.G.Omodeo = Tema SpA,BO - Un., di UD

Affiancando {ﬁ:?’GX},*Qt, Hx p‘ ai costrutti in
siemistici soliti e richiedendo che

jé{t' ysx} <—->3y€x j=t

t=g V"Qtéit & tn =7

pr & 2dx p . v3x.p&{x} Hx p,
saremo esentati dal postulare assiomi di scelta,
fondazione e sostituzione, visto che {’Qy: v € x} de
nota un insieme di scelta di un qualunque x, e che

U{HJ Vy. P<>y=j s a€ x}

€ uno z tale che ' o \

j€ z «>Jaex Vy P<>y=§ o
Mentre ci accingiamo ad erigere una teoria degli

insiemi su questo linguaggio, scopriamo non meno di

tre accezioni dei concetti di validiti e soddiSfaci

bilita delle formule, causa la semantica di ﬁl H

che & solo parzialmente definita. Ad esempio la

nx MYEXNY &'71¢73Y

¢ soddisfacibile in senso deboley ma basta che impo

ex-??ﬁ’-ﬁ<xa’1x vy x,

ove x<{vy €> Def ¥ 7"72{3‘9‘!}

e vi diventa insoddisfacibile,

formula

niate

I1 nuovo vincolo fa di & wun budnfordinamento
della totalitd degli insiemi rispetto ai quale
421 = min x per x # & . Fonde in una le diverse
nozioni di soddisfacibilitd, riferite a formule che
non impieghino, oltre ai connettivi a & ed alle va__
riabili, altri costrutti che €, = ed "2 o Un a',lgg
ritmo consente ora di determinare, di una qualsiasi
di queste formule, se sia valida o meno, Viene

spontaneo istituire fra H ed ﬂzla correlazione


Rossella
vol1


- 226 -

P&YEHX p—>ygX o

Forzando ancor pin, esigiamo che
1. xggy*a’x<ly ’
2. x\y<y\z—>=x<y ,
3. x=ulUv & u,v<y & xNy =0 —=xy ,

4, leygsr'"’. x<yermex(x\y)< max(y\ x)
per x, v finiti, cosicchéd la formula

=,y Nx2YEx
esprima concisamente 1' esistenza di insiemi infini
ti. A questo punto sono computabili, sugli insie
mi ereditariamente finiti, sia < che’q‘. Vengono
a combaciare, e ad essere decidibili, la soddisfaci
bilita finita con quella ereditariamente finita, Ti
ferita a formule che non coinvolgano altri costrut
ti che quelli di dianzi pild C, Ns\U (per cattu
rare C e () ci basta 1la 13 per \ e U, servono anche
la 2, la 3, Congetturiamo che 4 renda decidibile
la soddisfacibilita finita anche in presenza diteng
merazioni finite {t1 ooy tn} °

L' aggiunta di ulteriori vincoli potra forse far
ci progredirej; non mai caratterizzaref? in modo uni
voco, Stiamo dunque intraprendendo un' esplorazio
ne assai vasta da cui potrebbe emergere un teorema
analogo a quello di Herbrand.
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