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Le successioni anomiche giuocano un ruolo importante nel=
la matematica e nella logica intuizionistiche. La loro teo
rizzazione risale a G.Kreisel(1,2,3); per una discussione
tecnica e qualche notizia storica si veda Troelstra(l).
I1 risultato tecnico pil intefessante ¢ 11 cosiddetto

t "teorema di eliminazione', il quale dimostra 1'ipotesi di
Kreisel, secondo cui la quantificazione sugli oggetti ano
mici € solo un modo di dire e prepara il terreno al teorema
analogo, ma tecnicamente pit complesso, per le successio=
ni di "libera scelta'. Gli assiomi dati da Kreisel per le
successioni anomiche suonano:
LS1¥ nJa(aen) ,
LS2. az=BV a £ B ( =& 1'uguaglianza intensionale)
LS3. A(a) —-;EJn(aen Avyen A(Y))
In LSZ, si pud anche rimpiazzare = con =; LS3 & formulabi
le anche con parametri anomici oltre aa, a patto di sti=

pulare opportune restrizioni. A questi assiomi di solito

(°) Ringrazio G.Corsi che mi ha suggerito il termine "ano
mico"quale versione dell'inglese ''lawless'.
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vol1
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si aggiunge un ulteriore schema: il principio di Brouwer
(cfr. Troelstra(l),ass.LS4); LS2 & invece stéto sottopo=
sto a critiche piuttosto convincenti(cfr. van Dalen, p.22

Una semuntica per le successioni anomiche fu studiata
da van Dalen (1), che usd i modelli di Beth per dare una
versionc adatta ad LS dei modelli topologici della Moscho
vakis (1). |
‘ In questa comunicazione presento un tentativo di gene=
ralizzazione della semantica per le successioni anomiche
al caso di oggetti anomici qualsiasi, usando i modelli su
fasci secondo la definizione di Kripke-Joyal, qudie e pre
sentata in Reyes (1). L'idea & di interpretare gli ogget=
ti anomici (intesi come collezioni via via costruite di
oggetti completi; cfr. la noiione,brouweriana di spiega=
mento) anziché sul fascio P(F) (supposti interpretati su
F gli oggetti completi) su di un fascio P°(F), costituito
dagli insiemi generici di oggetti completi rispetto a un'
usuale definizione di '"forcing' (cfr. Feferman).

'Si costruisce cosl un modello per oggetti anomici in
cui LS1 & soddisfatto, mentre LS3 lo & restringendolo a
fqrmule geometriche. La dimostrazione di questo secondo
fatto prova che un eventuale teorema di eliminazione ge=
neralizzato per gli oggetti anomici non presenta difficd
ta per le formule positive(cio& senza ¥ e > ). Si ottie

ne anche un risultato di conservativita come corollario.
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NOTAZIONI. 1. In quanto segue C & un sito numerabile;

F:C° = SET & un fascio, t.c. LﬁFq:JQQQ } e
ancora numerabile.

2. Userd le notazioni di Reyes(1l) per 1'inter=
pretazione del linguaggio; gli oggetti nomi
ci si suppongono intrpretati in un unico fa
scio F per semplicita.

3. Per ogni r in C , ar,i (ie w) €& un'enumera=
zione di Pr; per ogni f:r = s,con abuso di
notazione, indico con az ; 1'oggetto F(f)(as

4. Sia L un linguaggio del 2° ordine; con L'

. + una fami

3
glia gr di parametri del 2° ordine.

e 4. . T
indicheremo L + le costantl as

In quanto segue, intenderemo fissata un'in=

terpretazione di L"(=L' senza i parametri g)

in F, P(F), che chiameremo M.

. .. . .. . S
sieme finito di enunciati del tipo ag ;M gs’ n=e, ¢.
. b

Se A & una formula di L', conc_, ..., c_ gli oggetti di

Fr ,P(F)r su cul si interpretano i parame%ri di A e se

b

Definisco un insieme di condizioni di "forcing' come un in

i)'

i i T. . T.
esiste f:1 r., con (A)rl intendo la formula A(Cr‘/ Prﬂ%p.

A e e s N S
La definizione vale anche per insiemi di condizioni di

. . S G . .
'forcing'': in tal caso scriverd P~ invece di P;;.Per indu=-

zione sulla complessita di A, si definisce pd w—(A)Ei

. . ~ T T.
i) A atomica non contenente E : p A)—i sse M A)—i
( | gt sse M0
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(i1) p4 H~ (a sse as .€ E &inP
S, 1 q & s,i s ’
(iii) Pqﬁ~ (BXAX)—i sse esiste ¢ in F o in P(F) t.c.
q q q
q T.
p Ac)—1.
[ (o)
ecc.
Dalla definizione risulta che se P3 ﬂ— (AC)~1
allora P° H—~ 0%:)*1
Con tecniche standard si dimostra che esiste una successio
ne generica; se g & generica definisco
o, T T . .
gr— (as,i' £ w— as,ie gr). Poniamo poi P°(F)=(E°,E gen.)
PROPRIETA'1. P°(F) & un. fascio.
@
Estendiamo M in modo naturale ad un'interpretazione M° in
cui i parametri E sono interpretati su P°(F). Vale la

PROPRIETA' Z.Sia A una formula positiva di L', r in C:

T ) - M° I
o se i) - @i

Sia ora L' il 11nguaggio L' , con le E che giuocano come
variabili (quantificate) e non solo come parametri.

PROPRIETA' 3. La struttura (F,P(P),P°(F)) per L+ soddisfa

i seguenti assiomi, varianti di LS1,3:
a)kV X 50Xy ?E(Xle E ...xkeg)
b) Sia A in L geometrica(ciog del tipo ¥ x(C - D), C, D

positive, allora esiste un k t.c.: ¥

A(E) -3 Xpsee e XEEYN(XEN ..ox en > A(n )
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Sia infine H un sistema di logica intuizionistica del 2°
ordine, sia El il corrispondente sistema al 1° ordine;
siano LS1, LS3 i sistemi di assiomi a)k e b) di pag. prec.
opportunamente espressi, sia A una fqrmula geometrica del
1° ordine; vale il

COROLLARIO. H + LS1 + LS3{— A  sse H'— A
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