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Méntre la logica modale propbsizionale della dimo-
;~f strabilitd & stata studiata a fondo da molti autori,
’:;soltanto di recente & stato affrontato lo studio della
logica modale predicativa della dimostrabilita, cioe
~“lo studio di queile proprieta del predicato di dimo-
strabilitd per teorie r.e. che estendono PA, che sono
’esprlmlblll in un linguaggio modale con quantlflcato—
ri. A questo proposito & stato proposto in 2] e af-
frontato in [1] lo studio della versione predicativa
| QGL della ngica modale proposizionale GL. QGL ha, ol-
_tre agli assiomi della minima logica modale normale
predicativa ' lo schema di assiomi Qda—ya —p Ua.
'In LZ] si osserva che QGL ammette 1nterpreta21on1 ari-
tmetiche deflnlblll in modo del tutto naturale, e che
ogni interpretazione'ditun teorema di QGL--da luogo a
un teorema di PA (Cid si esprime dicendo che QGL &
PA-valido) . Tuttaviay la situazione predicativa &
estremamente piu complicata di quella proposizionale;
ad esempio, in [1] ,VA. Avron dimostra che la piu na-
turale formulaziohe di QCL in un'éaléolo di sequeﬁti
non ha eliminazione del taglio (a differenza di GL).

In [1] , Avron chiede se QGL sia PA completo, ciod se
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ogni formula PA valida di QGL sia un teorema di QGL.

In [3] , il problema suddetto & risolto in modo nega-

tivo; l'autore dimostra anche che, a differenza del

caso proposizionale, la nozione di T-validita per

estensioni T r.e. Zzivalide di PA, dipende da T (Ci0 e

dovuto al fatto che il linguaggio di QGL e abbastanza

by

by

potente da catturare parte del contenuto matematico

di

T) .

Un altro problema importante affrontato in {3] , e

quello dei punti fissi: come & noto (Vedi ad esempio

[4] ) per ogni formula Ap di GL con p sotto l'azione
di [], esiste una formula B di GL tale che F——-BéﬂA(B)

GL

(Tale B 2 unica a meno di dimostrabile equivalenza).

que

zione modale del Lemma di Diagonalizzazione.

sto risultato costituisce una interessante tradu-

tamente, perd, esso non pud essere esteso a QGL: in-

fat

e

ti non esiste alcuna. formula B di QGL tale che

B¢y Vudv U (B—Pu,v)

dove P & un simbolo

predicativo binario qualunque). Si possono invece di-

mostrare i seguenti risultati di unicita:

to

1) I punti fissi per formule A(p) di QGL con p sot-

l'azione di [], se esistono, sono unici a meno di

"dimostrabile equivalenza.

~ 2) Un risultato analogo vale per PA (con la dif-

ferenza che, per il Lemma di Diagonalizzazione, i pun-

ti

fissi in PA esistono sempre).

Sfortuna~
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“problemi:

1) Dare una buona descrizione dell'insieme delle

;‘:‘formule PAgvalide

| 2) Dare una buona descrizione dell'insiemé delle

1il formule che sono T valide per ogni r.e. estensione T
. di PA

3) Trovare, se possibile, un'estensione di QGL che

:; goda della proprietd del punto fisso e sia PA-valida.
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