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LOGICA EFFETTIVA II
POTERE ESPRESSIVO

Antonto Vincenzi

Sia A una macchina effettiva (v. [Ga)) e sia L un voca-
bolario numerabile contenente un insieme numerabile di
simboli costante. A é L-universale se contiene una ap-
propriata sottomacchina effettiva As per ogni simbolo
s €LU(=}. Una struttura effettiva é una coppia QL =
("QI",A> in cul 12410 é una bL-struttura ordinaria e con-

tabile ed A é una macchina effettiva lL-universale co-

struita a partire dall'universo di 124, per cui
struttura effettiva = data type + calcolatore.

Sia stce la funzione che associa a ciascuno dei prece-
denti vocabolari 1'insieme stc. (L) di tutti gli L-enun-
ciati del prim'ordine (in breve, gli L?—enunciati). Un
insieme finito P di L®-enunciati di base & un calcolo
relativo ad una struttura effettiva QL = (“iu”,A) se é
contemporaneamente contenuto nel diagramma di 1200 e
nell'insieme degli enunciati accettati da A. Definendo
allora la relazione P risolve ¢ (P calcolo, ¥ enuncia-
to) come una relazione di foretng (v. [Kel), si defini-
sce la relazione F° di effettiva soddisfazione stabi-

lendo che

e
Qlk: ‘4 sse c¢'é un calcolo P relativo alla

struttura 2L che risolve ¥ .
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Sia & 1la categoria che ha come oggetti le strutture ef-
fettive e come frecce le immersioni isomorfe tra esse.
In [Vi] viene allora ovrovato che 5}8 = <&,Stce,k=e> é
— sostanzialmente — una logica nel senso specificato

in [Mu]. Inoltre, nello stesso articolo, si dimostra
che Sle € una logica N(y~compatta che soddisfa le pro-
prieta di Consistenza di Robinson, Interpolazione di
Craig, Definibilitd di Beth e A-—chiusura. A questo
punto, utilizzando le nozioni introdotte in [Ba] ed i

risultati ivi provati, si ofttengono i seguenti teoremi.

. - s e e . .
1. Teorema di omissione dei tipi per & . Sia T un in-

. . e - . N .
sieme di L -enunciati. Siano ty,...,t, aleuni H —termi-
. o . . . e
nt chiust. Sia Zi=2i (ty,...5t) un insteme di (LUH) -

enunctatt (i <Xw). Sta I un insiene di prova (v. [Ba,

2.21). Supponiamo che
(1) T abbia un modello effettivo;

(2) per ogni i<w, per ogni, wR)ET, R simbolo rela-
stone n-—ario non in L, 1'esistenza di wun'enunciato
effettivo T universalmente valido e tale che TU
{o (/Ry} ha un modello effettivo implica 1'esisten—
za di un enunciato (}GEi tale che T U {p(0/R)} ha

un modello effettivo. -

Allora

rI‘U{\/.'L‘l....V.'IIni VOEE' 0(.’)31_,..._,.'17”7:) |7,<w}
7

ha un modello effettivo.
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2. Teorema di completezza per S}lew- Sia F un insieme
di prova. Allora i seguenti assiomi e le seguenti rego-

e
le sono complete per S}/wlw

Asstoma 1. Per ogni enunciato di prova ¢ (R) €T |, tutts
1

gli enunciati della forma

v(V,

t<o VR TV e /B

Assioma 2. Tutti gli enunciati validi in S},e.

Assioma 3. Tutti gli ﬁzlu;enunciati della forma
. > .

vi<iw v wJ

Asstoma 4. Tutti gl< Q’/le—enunciati della forma
Vi<w ¥ 7 i<y, Yo

Regola 1. Modus ponens, generalizzazione.

(J<w).

Regola 2. Da F [¢ — ll/j] per ogni j<w, segue
l'“ [y ”‘*/\j<w Vsl

Regola 3. Da F ¢ (R) segue H ¢ (a/R).

3. Teorema di omissione dei tipi per ﬁzlw. Sta I un
insteme di prova. Sia S},Z un frammento J-chiuso di

e N
wiw (v. [Ba,pp.63-641). Allora %Z ha la proprietd
di Omissione dei Tipi relativa all'insime Iy di Q’A"
—enunciati della forma ¢ (R,¥;/Py,. e /Pu), in culd

e .

Yiseens¥, sono QA—enunm,atv, eypR,P,...,P)ET.
e
Wi’
I un insieme di prova. Sia o la classe di tutte le

4. Teorema di compattezza alla Barwise per & Sia
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macchine effettive di HF(A). Sia $5§¢ 11 frammento
contabile di E}e

Wy w
ctati solo quando ogni ¢ €Y é risolto da qualche AE .

in cui VO e N® sono Sl;7~enunr

. .. . .. e C ..
Assuniamo che 1'insteme degli enunciati SE -validi sia

ricorsivamente enumerato da qualche A€W e che T sia

ricorsivamente enumerato da qualche A€ . Allora

.. . . . Qe . . .
(1) L'insieme degli enunciati Slgy—valzda e ricorsiva-

mente enumerato da qualche A€ .

e ... .
(2) Se T é un insieme di £5£¢~enunctatz ricorsivamnente
enumerato da qualche A€ e se ogni Ty CT risol--
to da qualche A€ ha un modello effettivo, allo-

ra T ha un modello effettivo.

e
wjw-

effettiva in grado di tradurre ogni enunciato di una

5. Teorema di espressivita per $} C'é una macchina

delle seguenti logiche in un'enunciato equivalente di

citascuna delle altre (v. [MT]).
e
(1) o0
(8) Logica infinitaria di Engeler.
(3) Logica dinamica.

(4d) Logica delle definizioni effettive.

(6) Logtea algoritmica.

.
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