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ASSIOMI X, COMPLESSIVI GLOBALI (UNA GENERALIZZAZIONE
DELL’ASSIOMA X, PER INSIEMI)

MASSIMO CLAVELLI
Facolta di Economia e Commercio - Universita di Cassino

L'assioma ai ;iberé costruzione Xi ¢ stato introdotto
in ambiente imsiemistico in [5] .
A tri assiomi- di libera costruzione, precedentemente
introdotti in ambiente insiemistico , sono stati gene-
ralizzati in modo relativamente consistenté ad ambien—
ti di tipo non solo insiemistici come la teoria Q (cfr,
Dlvté} e Dﬂ) . _
Per generalizzare in modo relativamente consistente
1tassioma X1 & necessario introdurre'delie definizio-
ni,slcune delle guali sono gii state introdotte in Eﬂ ’
e dimostrare la consistenza relativa di assiomi énche
complessivi di universaliti Superatomica globale.
La trattazione & svolta nell'ambito della teoria 0 ,

ma gquanto detto & valido anche per gli universi dellsa

" teoria A (cfr. {3]) (in questo caso le formule §; posso-

o essere sostituite"con collezioni)

DEFINI ZIONI

Le "strutture tipiche" sono particolari operazioni o
grafici funzionali aventi per valori solo O e 1 .
f si dird "struttura tipica" di "tipo n+l", se il domi-

nio di f & B]‘Z(_An con A2B classi , nell ..
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f si dird "struttura tipica" 4i "tipo (m+l,k+1)" dove
mell , kelNvi*<} , m<k , =+l=w= , se il dominio di f &
U By a® , 428 classi.

In entrambi i casi, A verrd detta 1rambiente di f e
verrd denotata con amb(f) , B verrad detta "classe de-
gli oggetti"di f e verrd denotata con ogg(f) .

Se una struttura tipica & una operazione la si dird
"operativa', se una struttura tipica & un grafico fun-

zionale la si dira “"grafica" .

Un grafico funzionale (risp. graficq funzionale iniet-
tivo) B si dice un "épimorfismo" (risp. "isomorfismo")
tra le étrutture tipiche f e g, se, ristretto all‘am-
biente di f & una surgezione (risp. bigezione) tra gli
ambienti di f e di g e (indicata con £ la O=upls )
(£(xgs 00 esx )=yg(nlxy),...oh(x ) Y=y) &( th=y >ch=y) .

Se £ e g sono strutture tipiche, f si dice "g-standar@

se dom g o dom £ e Vxe dom f (f(x)=g(x)) .

Siano f e g strutture tipiche, f si diri “"g-transitiva
se: ogg(f)?(amb(f)nogg(g))&((g(xo,xl,...,xn)=1&
&xoeamb‘(f))%xl,...,x‘neamb(f)) .

Siano fl,...,f struhture tipiche, un grafico funzio-
nale h si dice un"epimorfismo f-...—f f* LR fi—
-massimale” se esistono gyreeer8, strutture tipiche

tali che h & un epimorfismo tra f e 8 h ristretto
a (( Z amb (£, ))-( =3

M, eeeynl € xeogg(f ) h ristretto a x

ogg(f ))) @ 1nlett1vo, per i=
f ¢ iniettivo, e
inoltre & iniettivo ogni grafico funzionale k tale che

1l'ambiente di k sia %zaamb(gi) y k¥ sia un epimorfismo

¢
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per i=l,...,n tra g, e una struttura tipica, k ristret
to a ((‘\/amb(g ))-(

i=m,...,n € xeopg(g ) k ristretto a xg sia iniettivo.

ogg(g ))) sia iniettivo e per

Con x dove f & una struttura tlplca e xeogg(f), in-

f 14
tendo {y=ogg(f)/¥&(fﬁ§hz)=&¢>f([yﬂ;z)=1)} ( con [x]
intendo la l-upla di x e con . il prodotto concatena-
to delle n-uple (xl,...,xn);(yl,...,yn)=

g(xlyootrxn’ylyn-nyn) ).
Gli assiomi

In‘quanto segue le *i sono opportune stfutture tipiche
e le ¢; sono formule con una variabile libera tali che
Gi(f) implica che f & una struttura tipica.

Ass%oma (complessivo) di Gl—...acn-ﬁi—...—Yn-
—universalitd superatomica globale.

"Siano Tiyeeeyf, tali che &, (f ), ogg(f Jnoge(f.) =g
ner i#j , ((Uamb(f ))-( !

ogg(f )))n( \/ogg(‘f )) =g
e sia C una classe contenuta in ( amb(f ) )=~ (kB Ogg(@

i

; allora esiste un grafico fun21ona1e 1n1ett1vo h , te
le che, per i=l,...,n , h & un isomorfismo tra f e
una struttura tlplca'f —standard e‘? -tran51t1va eh

ristretto a C & 1 1dent1t

Assioma Gl'y'. .oy -\Pl- o O—Y ‘r ¥ T .-V‘{ﬂ*l-\?* - -

*
AT TRETES A X superatomlco globale (complessivo)

. . .
L'assioma si divide in due parti denominate "
e "unicit¥".

UNICITA""Jlano f

R W
esistenza

1,...,fn,gl,...,gn tali che ei(fi)
. . .
i(gi) ’ fi e g, siano fi—standard e qi—transitive , ©

€ S1 supponga che esista un grafico funzionale iniet-



W
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tivo h , tale che per i=l,...,n h sia un isomorfismo

tra fi e g ,'per i=m,...,n €. xeogg(fi) si abbia |
)= N=y, Y=u(x)=x

(fi(x.yl,....yk)flé(h(yl)ql&...&h(yk)-ykhn( )=x, T

valga (ye;sf &y#Ax)h(x)#(y) per i=m,...,n e ,

i

h ristretto ad ((égiamb(fi)-(ggiogg(fi))) sia 1'iden-
titd 5 allora h ristretto a ggiamb(fi) & l'identita." ,
ESISTENZA:"Siano fl""’fn e sia C una classe, tali L
che Gi(fi) , ogg(fi)NOgg(fj)=¢ per i#j , : !
cs(i\%lamb(fi))—(i\?logg(fi))s\ki\?logg(\?i) , tali che |
ver ogni k epimorfismo fl—...—fh—fz;l—...—fﬁ—massimale
per i=m',...,myn',...,n (fi(xl,...,xp,y)zi :

=£, () "y eenyx ','.y)=1&(k-(xl)=k-(xl')‘&...m{(xp)=1c('xp')))=?
- Fk(y)=k(y') ; allora esiste un grafico funzionale h
tale che per i=l,...,nh & un epimorfismo tra‘fi e una
struttura tipica‘?i—standard e fi-transitiva eh ri~
stretto a C & 1'identitl, e inoltre (yggf.&y#x)gh(x)#
Aly) o o
L'asterisco contrassegna le s%rutture da considerarsi
intensionali e il diesis quelle da considerarsi funzio;
nali.

Gli assiomi vengono detti "non-globali se le Gi sono

rapprésentabili da classi (nella teoria Q di T41)

UN _ESEMPIOQ DI. ASSIOMI CONSISTENTI

(relativamente a ZF+"esiste un-inaccessibilé‘per quantc
riguarda la teoria Q di [4! )

Si- considerino definite come in [i] le strubture tipi-
che‘furpl e Yop e le nozioni (relative alle strutture

tipiche di "estensionale", "semplice", “funzionale",
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Sia qélel il grafico funzionale tale che:
. . 3 % . =
Lfclel.(V“Ur)XV-—%iO,ls ,xqclel(x,y) 143 yex

clel™
2 ed estensionale"

- Sia g ="essere una struttura tipica grafica di tipo

Sia,Guipi;"essere una struttura tipica grafica di tipo

(1,~) , semplice ed estensionale"

Sia soﬁs"essere una struttura tipica grafica di tipe 3

. U
e funzionale .

Sono relativamente consistenti i due assiomi:

i) Gclel-ehrpl-sop—Yclel—?urpl-Y;p-unlversallté

supératomica globale .

. _: _ gk .
i1) Gclel Gurpl 6op ~?clel ?hrpl ?op X1 superatomico
globale .

(si ottiene un assioma equivalente ad ii indebolendo

e
Gurp

, togliendo l'estensionaliti)

Gclel
La consistenza relativa di ii si ottiene da quella di
i mediante un procedimento di quozientizzazione , ana-
logamente si procede in altri casi ragionevoli. (nel
caso di assiomi non-glebali non serve quindi 1'ipote-

si di tensistenza del}'incccessibiliti)
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